ZkousSkovy test MATEMATIKA

1. Uzitim integralniho poctu vypocitejte:
a) obsah trojuhelniku zobrazeného nize,

b
ndpovéda: S = j (f(x)— g(x))dx,
b) objem rotac¢niho télesa, které vznikne rotaci trojuhelniku zobrazeného nize kolem osy x,
b
napovéda: V = ﬂj (f*(x)— g°(x))dx,

¢) urcete délku prepony trojuhelnika zobrazeného nize,

ndapoveda: L = J.1/1 +(f"(x)) dx.

y=5x+ 2

Vysledek: S= V= L= 12b

2. Zavislost ceny jednotky produktu od poctu prodanych produktii uréuje funkce P =1000—-Q.
Vite, ze TC(Q) =7000+300Q, TR(Q)=0-P a n(Q)=TR(Q)—-TC(Q).
Stanovte cenu jednotky daného produktu tak, aby zisk z prodeje byl maximalni.

Vysledek: Zisk je maximalni zisk, pokud cena jednotky produktu P= 7b

4. Urcete obecny integral diferencialni rovnice:
y-y'—xex(1+\/;)=
Navod:

Resime separaci proménnych, to znamend, Ze prevedeme proménnou y nalevo a proménnou x
napravo, a zintegtujeme:

N Z——x e’ (1+\/—)
y-m:x-exdx



d : : . . .
I y-—y = Ix-exdx. Integral vlevo integrujeme jako raciondlni funkci, integral vpravo per
(1 + \/; )
partes. Proménnou y ale nepiijde vlevo osamostatnit (budou tam mocniny y a jeSté logaritmus),
proto nechame vysledek tak, jak vyjde po integraci.

Vysledek: 12b

5. Urcete obor konvergence a obor absolutni konvergence funkéni fady

i(_l)n (x+2)" .

2
n

Vysledek: IK=(-3,-1) OAK= <3,-1> OK= <3,-1> 9b

6. Vypoctéte neurCité integraly:

dx
Sl e
b) J.x.ln xdx =

1
— 10b
X

C)J.

7. Stanovte vazané extrémy funkce f(x)=x* +3y?, které vyhovuji podmince x—2y+7=0.

V bodé [2;1] nastava vazané . 7b

Vysledek: extrém nastava v bodé [2,-3], ne [2,1], a jedna se 0 minimum.

8. Graficky znazornéte defini¢ni obor funkce z =/x* —y +/x+ y+1. 4b

n

9. Na zéklad¢ vypoctu rozhodnéte, zda Ciselna fada Z 10(:
n!

konverguje. 3b

Vysledek: podilové kritérium: L = 0, konverguje.

10. Napiste rovnici te¢ny a normaly funkce f(x,y) = 3xzy3 + 2xy4 +5 vbodé T[l; 2;....].
6b



