
Derivace funkce jedné reálné proměnné 

Derivace funkce v bodě (v dané  hodnoté  𝑥) př édstavujé smé řnici téc ny té to funkcé v dané m bodé . 

Jé to c í slo, ktéřé  uda va  sklon té to téc ny. 

Derivací funkce zí ska mé jinou funkci. Zí ska mé vzořéc smé řnicé téc ny přo libovolné  𝑥. Dosazéní m 

konkřé tní  hodnoty 𝑥 zí ska mé smé řnici téc ny. 

Déřivacé funkcé sé pouz í va  v citlivostní  analy zé, př i uřc ova ní  mézní ch vélic in, př i hléda ní  

maxima lní ch nébo minima lní ch hodnot. 

 

 

a … téc na funkcé 𝑦 = 𝑥2 

v bodé  𝐷 = [1; 1], obécné  ma  

řovnici 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑞, kdé 𝑘 jé 

smé řnicé téc ny a uda va  jéjí  

sklon 

D … bod dotyku, téc ny  bod 

𝛼 … u hél mézi téc nou 

a kladnou poloosou 𝑥 

tg 𝛼 … směrnice tečny a 

 

Potom: 

Déřivacé funkcé 𝑦 = 𝑥2 

v bodé  𝐷 = [1; 1] jé 

hodnotou smé řnicé téc ny a. 

 

 

 

Zdřoj: https://www.matwéb.cz/déřivacé/ 

 

Pár poznámek k počítání s mocninami 

√𝑥 = 𝑥
1
2 

1

𝑥
= 𝑥−1 (sin 𝑥)2 = sin2𝑥 ≠ sin 𝑥2 

√𝑥43
= 𝑥

4
3 

3

𝑥2
= 3𝑥−2 (ln 𝑥)2 = ln2𝑥 ≠ ln 𝑥2 

√𝑥𝑚𝑛
= 𝑥

𝑚
𝑛  

1

√𝑥45 = 𝑥−
4
5 

 

 



DERIVACE ZÁKLADNÍCH FUNKCÍ 

funkcé 𝑓(𝑥) déřivacé 𝑓′(𝑥) př í klad 

𝑦 = 𝑐 𝑦′ = 0 𝑦 = 1 𝑦′ = 0 

𝑦 = 𝑐𝑥 𝑦′ = 𝑐 𝑦 = 2𝑥 𝑦′ = 2 

𝑦 = 𝑥𝑛 𝑦′ = 𝑛 ∙ 𝑥𝑛−1 𝑦 = 𝑥3 𝑦′ = 3𝑥2 

𝑦 = 𝑒𝑥 𝑦′ = 𝑒𝑥 𝑦 = 4𝑒𝑥 𝑦′ = 4𝑒𝑥 

𝑦 = ln 𝑥 𝑦′ =
1

𝑥
 𝑦 = 5 ln 𝑥 𝑦′ =

5

𝑥
 

𝑦 = 𝑎𝑥  𝑦′ = 𝑎𝑥 ln 𝑎 𝑦 = 6𝑥 𝑦′ = 6𝑥 ln 6 

𝑦 = log𝑎 𝑥 𝑦′ =
1

𝑥 ln 𝑎
 𝑦 = log7 𝑥 𝑦′ =

1

𝑥 ln 7
 

𝑦 = sin 𝑥 𝑦′ = cos 𝑥 𝑦 = 8 sin 𝑥 𝑦′ = 8 cos 𝑥 

𝑦 = cos 𝑥 𝑦′ = −sin 𝑥 𝑦 = 9 cos 𝑥 𝑦′ = −9 sin 𝑥 

𝑦 = tg 𝑥 𝑦′ =
1

cos 2𝑥
 𝑦 = 10 tg 𝑥 𝑦′ =

10

cos 2𝑥
 

𝑦 = cotg 𝑥 𝑦′ = −
1

sin2𝑥
 𝑦 = 11 cotg 𝑥 𝑦′ = −

11

sin2𝑥
 

𝑦 = arcsin 𝑥 𝑦′ =
1

√1 − 𝑥2
 𝑦 = 12 arcsin 𝑥 𝑦′ =

12

√1 − 𝑥2
 

𝑦 = arccos 𝑥 𝑦′ = −
1

√1 − 𝑥2
 𝑦 = 13 arccos 𝑥 𝑦′ = −

13

√1 − 𝑥2
 

𝑦 = arctg 𝑥 𝑦′ =
1

1 + 𝑥2
 𝑦 = 14 arctg 𝑥 𝑦′ =

14

1 + 𝑥2
 

𝑦 = arccotg 𝑥 𝑦′ = −
1

1 + 𝑥2
 𝑦 = 15 arccotg 𝑥 𝑦′ = −

15

1 + 𝑥2
 

 

Matematický vtip: 

Př ijdé déřivacé do bařu. Kdyz  si toho funkcé vs imnou, zac nou v panicé přchat přyc , jénom jédna 

zu sta va  klidné  sédé t na mí sté . Bařman sé jí  pta : „Vidí s  př écé, z é př is la déřivacé. To sé nébojí s ?“ 

Funkcé odpoví : „Nébojí m. Jsém 𝑒𝑥.“ 

 



Derivace funkce v bodě 

Uřc été smé řnici téc ny funkcé v dané m bodé  a uřc été, zda jé funkcé v dané m bodé  řostoucí , nébo 

klésají cí : 

𝑓(𝑥) = 5𝑥3 +  6𝑥2 −  8 , 𝑥 = 2 

𝑓(𝑥) =
3

𝑥
,   𝑥 = −2 

 

Derivace součinu funkcí 

(𝒇 ∙ 𝒈)′ = 𝒇′ ∙ 𝒈 + 𝒇 ∙ 𝒈′ 

(𝑥2 cos 𝑥)′ = 

(4𝑥𝑥4)′ = 

 

Derivace podílu funkcí 

(
𝒇

𝒈
) ′ =

𝒇′ ∙ 𝒈 − 𝒇 ∙ 𝒈′

𝒈2
 

(
cos 𝑥

ln 𝑥
)

′

= 

(
ln 𝑥

sin 𝑥
)

′

= 

 

Derivace složené funkce 

𝒇(𝒈)′ = 𝒇′(𝒈) ∙ 𝒈′ 

[
5

(2𝑥 + 4)3]
′

= 

ln(sin 𝑥)′ = 

 

 


